
Exercice 540-2 
 

On cherche les triplets de nombre premiers ( )r,q,p  avec rqp <<  tel que ( )( )( ) 1+−−−= pqqrprA  

et qpB 53 +=  représentent le même nombre premier 

 
Supposons que 3≥p , p, q sont impairs donc B  est pair. On doit donc poser 2=p . 

 
On a alors 

( )( )( ) qqqrr 56122 +=+−−−  soit ( )( )( ) ( )qqqqrr +=+=−−− 155522  et 3≥q  
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Sur [ [+∞,3 , f  est décroissante et ( ) 5=
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x

 donc à partir d'un certain x , ( ) 65 << xf  
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xf  d'où ( ) ( )2615 −=+ xx  soit 12655 −=+ xx  donc 17=x . 

 
Donc 173 ≤≤ q . 
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Il y a deux valeurs possibles pour q, on va regarder ces deux cas en utilisant le fait que qr >  premier 

et solution d'une équation du second degré 
 

Si 5=q , ( )( ) 1052 =−− rr   soit 072
=− rr  donc 7=r  

Si 7=q , ( )( ) 872 =−− rr   soit 0692
=+− rr . Or 11≥r  et ( ) 692

+−= xxxP  est croissant sur [ [+∞,11  

et ( ) 2869912161191111 2
=+−=+×−=P . Donc il n'y a pas de triplet convenable. 

 

On a donc qu'un seul triplet ( )752 ,,  valable  

( )( )( ) 3113251255727 =+××=+−−−=A  et 3125653 =+=+= qpB  

En enlevant la contrainte premier on a aussi le triplet (2,3,7)  

( )( )( ) 2111451233727 =+××=+−−−=A  et 2115653 =+=+= qpB  

 
 


