SOLUTION DU PROBLEME 546-2

2022%)! () _ .. , .
20227 est de la forme S =F . On écrit F sous la forme d’un produit de n+1 facteurs.
F= 1><2>‘<...n x (n+1)><(n—i|—2)><...><2n x (2n+1)7<...><3n X X Hn—l!n+'12><"_><n2 9 L'
n: n! n! nl n

Le premier facteur est égal a 1 et on divise les deux termes des (n-1) fractions suivantes par
n. On obtient:

_ (D)X (n+2)x..(2n—1) (2n+1)x..x(3n—1) (n’—nt+1)x..x(n*—1) 1
F D1 X 2 X D! X 3 X..X )1 XnX—
On simplifie par n!
(it D)X(n+2)X..(2n—1) (2n+1)x..x(3n—1) (=t 1) x.x(n’=1)
F= (n-1)! X (n—-1)! Xew X (n-1)!
Les (n-1) facteurs de ce produit sont de la forme (k“)x(ktj)_’;‘)"!x('”"_l) = (If!’(f:__ll))!! qui est égal

a (k+n_1) qui est un entier donc F est un entier pour tout entier n.
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