
 
NUMÉRO 547-1

Quelques préliminaires :
Je désigne par C1  le cercle de diamètre [AB] et par C2  le cercle de centre O qui passe par A et B.

a) On a Ĉ IM  = 2 ĈOM  (car dans le cercle C1  ce sont un angle au centre et un angle inscrit qui 
interceptent le même arc).
b) On a OA = IA √2  et par conséquent l'aire d'un secteur circulaire d'angle au centre  du cercle C1  est 
égale à l'aire d'un secteur circulaire d'angle au centre 2 du cercle C2 .
De a) et b) il résulte que :
 c)  Le quart de disque AIC de C1  et le secteur circulaire AOD de C2  ont la même aire.
 d)  Le secteur circulaire MIC de C1  et le secteur circulaire LOD de C2  ont la même aire.

e) Enfin les triangles MIO et NIO ont la même aire (ils ont la même hauteur relativement à la base
    [IO]).

Voici le raisonnement :
On déduit de c) que la moitié de lunule ACD et le triangle rectangle AIO ont la même aire.
Donc la somme de l'aire de la portion de lunule AML et de l'aire de la portion de lunule MCDL est égale à la 
somme des aires des triangles ANO et NIO. 
Pour aboutir à la conclusion que la portion de lunule AML et le triangle AON ont la même aire il suffit donc 
de prouver que l'aire de la portion de lunule MCDL est égale à l'aire du triangle NIO

Or la somme de l'aire de la portion de lunule MCDL et de celle du  secteur circulaire LOD de C2  est égale à
la somme de l'aire du secteur circulaire MIC de C1  et de celle du triangle MIO et on sait (cf d) que le 
secteur circulaire MIC de C1  et le secteur circulaire LOD de C2  ont la même aire. On en déduit que l'aire 
de la portion de lunule MCDL est égale à l'aire du triangle MIO.
Or les triangles MIO et NIO ont la même aire (cf e). Donc  l'aire de la portion de lunule MCDL est égale à 
l'aire du triangle NIO.  
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