
On note : 

{𝐾} = (𝑀𝑂) ∩ (𝐴𝐼). 𝐾 ∈ [𝑁𝐼] 

(𝒞𝑂) le cercle de centre 𝑂 et de rayon 𝑂𝐴 et (𝒞𝐼) le cercle de centre 𝐼 et de rayon 𝐼𝐴. 

ℒ l’aire de la lunule  

 

𝑆𝑂𝐴𝑀̂ l’aire du secteur angulaire de centre 

𝑂 interceptant l’arc 𝐴𝑀̂ sur (𝒞𝐼). 

 

𝑆𝑂𝐴𝐿̂ l’aire du secteur angulaire de 𝑂 

interceptant l’arc 𝐴𝐿̂ sur (𝒞𝑂). 

 

 

𝑆𝐼𝐴𝑀̂ l’aire du secteur angulaire de 𝐼 

interceptant l’arc 𝐴𝑀̂  

 

 

𝑆𝐴𝑀̂ l’aire du segment de disque 

interceptant l’arc 𝐴𝑀̂  

 



𝑂𝐴𝐵 est rectangle isocèle posons 𝐴𝑂 = 𝑟√2  alors donc 𝐴𝐼 = 𝐼𝑂 = 𝑟 et 𝑂 appartient au 

cercle (𝐶𝐼) de centre 𝐼 et de rayon 𝑟 

Dans ce cercle (𝐶𝐼),  𝐴𝑂𝑀̂ = 𝛼 𝑟𝑎𝑑  intercepte l’arc 

𝐴𝑀̂ et 𝐴𝐼𝑀̂ est l’angle au centre interceptant le même 

arc donc  

𝐴𝐼𝑀̂ = 2𝛼.  

On a  

ℒ = 𝑆𝑂𝐴𝑀̂ − 𝑆𝑂𝐴𝐿̂ 

𝑆𝑂𝐴𝐿̂ =
𝛼

2
(𝑟√2)2 = 𝛼𝑟2 

𝑆𝐼𝐴𝑀̂ =
2𝛼

2
𝑟2 = 𝛼𝑟2 

Donc 𝑆𝑂𝐴𝐿̂ = 𝑆𝐼𝐴𝑀̂ donc 

ℒ = 𝑆𝑂𝐴𝑀̂ − 𝑆𝐼𝐴𝑀̂ 

ℒ = 𝑆𝐴𝑀̂ + 𝐴𝑂𝐴𝑀 − (𝑆𝐴𝑀̂ + 𝐴𝐴𝐼𝑀) 

 

 

 

1er cas 𝐴𝑂𝑀̂ = 45° 

𝐾, 𝑁 et 𝐼 sont confondus et donc  

 

 

Par symétrie on obtient pour𝐴𝑂𝑀̂ = 90° 

 

 

 

 

 

 

 

ℒ = 𝐴𝑂𝐴𝐼 = 𝐴𝑂𝐴𝑁 (2) 

ℒ = 𝐴𝑂𝐴𝐵     (3) 

ℒ = 𝐴𝑂𝐴𝑀 − 𝐴𝐴𝐼𝑀    (1) 



2ème cas 0° < 𝐴𝑂𝑀̂ < 45° 

 

ℒ = 𝐴𝑂𝐴𝑀 − 𝐴𝐴𝐼𝑀  

ℒ = 𝐴𝑂𝐴𝐾 − 𝐴𝐾𝐼𝑀 

 

 

 

 

Comme (𝑀𝑁) // (𝐶𝑂) les triangles 𝑀𝐶𝑂 et 𝑁𝐶𝑂 ont 

même aire en utilisant le lemme de la parallèle du 

cher Daniel Perrin et après avoir soustrait l’aire du 

triangle 𝑂𝐿𝐼 ; 𝐾𝐼𝑀 et 𝑁𝐾𝑂 ont aussi même aire.  

ℒ = 𝐴𝑂𝐴𝐾 − 𝐴𝑁𝐾𝑂 

Et donc  

 

 

 

 

 

 

 

3ème cas 90° > 𝐴𝑂𝑀̂ > 45° 

Par symétrie la lunule bleue et le triangle OGN ont la 

même aire et par différence avec (3)  

On obtient 

 

 

ℒ = 𝐴𝑂𝐴𝑁   (4) 

ℒ = 𝐴𝑂𝐴𝑁    (5) 


