
547 – 1 . Portion de lunule 

Je me réfère pour les notations à la figure publiée. 

J’ai préféré passer par le quadrilatère curviligne MLDC et le triangle NOI. 

Je nomme 𝛼 l’angle 𝑀𝑂𝐶෣ . 

(1) 

Aire(OMC) = Aire(IMC) + Aire (OMI) 

 IMC est un secteur d’angle 2𝛼 d’un cercle de rayon 1, donc Aire(IMC)= 𝛼 

 OMI est un triangle isocèle de base OM=2𝑐𝑜𝑠𝛼, et de hauteur 𝑠𝑖𝑛𝛼 

D’où Aire(OMC) = 𝛼 + 𝑐𝑜𝑠𝛼. 𝑠𝑖𝑛𝛼 

OLD est un secteur d’angle 𝛼 d’un cercle de rayon √2, d’où Aire(OLD) = 
ఈ

ଶగ
. 2𝜋 = 𝛼 

Par différence, on a donc Aire(MLDC) = 𝒄𝒐𝒔𝜶. 𝒔𝒊𝒏𝜶 

(2) 

Le triangle OMC est rectangle, d’hypoténuse 2 et de côtés 2𝑐𝑜𝑠𝛼 et 2𝑠𝑖𝑛𝛼. 

On en déduit sa hauteur en M, 2𝑐𝑜𝑠𝛼. 𝑠𝑖𝑛𝛼 , qui est égale à la longueur du segment NI. 

Ceci donne enfin l’aire du triangle NOI : Aire (NOI) =  𝒄𝒐𝒔𝜶. 𝒔𝒊𝒏𝜶 

------------- 
Ainsi MLDC et NOI ont même aire, ce qu’il fallait démontrer. 


