
 
547-1  Quadrature d’une portion de lunule 

 
 
 
 
On choisit pour unité de longueur le rayon OA du cercle de centre O. 
 
On utilise le repère orthonormé direct, d’origine O, dont les axes (Ox) et (Oy) sont 

respectivement dirigés par IB  et IC
 
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1) Aire de la portion de lunule AML 

 
 

Le cercle, de centre I, a pour équation :  2 2x y y 2 0    
 

En coordonnées polaires, cette équation devient : r 2 sin    
 

Soit  l’angle polaire du vecteur OM


 
 
La portion de lunule AML est le domaine D défini en coordonnées polaires par :  
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Soit S son l’aire de ce domaine D. 
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2) Aire du triangle ANO 
 
 

Le point M a pour coordonnées polaires : 
 r 2 sinM 
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Son abscisse cartésienne est :  
sin (2 )x 2 sin cos
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On en déduit la distance AN : 
1 sin (2 )AN
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Soit S’ l’aire du triangle ANO. 
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3) Conclusion 
 
 
Les aires S et S’ sont bien égales 


