AU FIL DES PROBLEMES - 552-4

1. Laconstruction:

a. lesegment [AB] et la droite (d) paralléle a (AB) sont donnés.
b. Soient C et D sur (d) deux points tels que (AD) et (BC) se coupent en F.
c. Soit E I'intersection de (AC) et (BD)
d. Ladroite (EF) coupe [DC] enJ et [AB] en |
e. A, I, Balignés par construction et | milieu de [AB] ?
2. Démontrons que | est milieu de [AB]
Soient H(F, k) et H'(E, k") deux homotéthies.
Telles que : H(D)=A ; H(C)=B ; H(J)=I
H’(B)=D ; H’(A)=C ; H’(1)=J
On déduit vectoriellement de 2.b : A] = k.l_)7 etlB = k.]_)C
On déduit vectoriellement de 2.c: Dj = k. Bl et JC = k'. 14
De 2.d et 2.e on obtient : Al = kk'.BI et IB = kk'.1A
Al +1B = AB = kk'.BI + kk'.TA = kk'.BA donckk’ =-1 et |kk'|=1
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Conclusion d’aprés 2.f : Al = kk'.BI et ||Z7|| = ||kk’._B7|| = |kk’|||_B7|| = ||_B7||
Ce qui signifie que Al = BI.

Comme A, |, B alignés par construction, et Al = Bl donc | est milieu de [AB].



