552-1. Une étonanante approximation (Fabien Lombard - Sarrebourg)

Soit deux nombres réels A et b tels que B > A > 0, alors 0,4A + 0,968 est
une approximation de v/ A2 + B2 avec une erreur relative d‘au maximumm 4%.

Solution proposée par Daniel Vacaru, Pitesti, Roumanie

il faut démontrer que
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Ensuite, nous obtenons
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Cette relation équivaut a
144 (A® + B?) < 25A% + 120AB + 144B* < 169 (A* + B?) (6)
et alors
120AB — 119A2 >0/: A 120B - 1194 >0 )
25B% — 120AB + 14442 >0 (124 —5B)*> >0
La relation
(12A—5B)> >0 (8)
est toujours vraie. On sait que
A< B|-119 & 1194 < 119B (9)
Il est évident que B > 0| + 119B < 1208 > 119B.
Il suit que
120B — 1194 > 0 (10)

Les relations (8) et (10) prouvent ’énoncé du probléme



